Tips para Contestar Lista de Problemas #5

a) Defina, cuidadosamente, un equilibrio competitivo para esta economia.

Pista: el problema de consumidor representativo es

max Y " ' logd(acy +a,cy)"
S.a. PGy + PGy + qtkt+l =W + [qt 1-0)+ rt]kt

>0, k, >0

t

K =k,

Puesto que logd(a.c;, +a,ch)"" =logd +log(a,c, +a,cy )", maximizar

1/b

© b b \1/b S © b b
Zt=o B log(ac, +a,cs )™ es maximizar tho B'logd(ac, +a,c) )"’ .

b) Reduzca las condiciones de equilibrio a dos ecuaciones en diferencias, en k, y c,,
y a una condicion de transversalidad. Aqui ¢, =d(a,c) +a,c2)"" es el consumo
agregado.

Escribir las condiciones de primer orden del consumidor representativo y de los
productores de los dos bienes y del bien de inversion, incluyendo la condicién de
transversalidad del problema del consumidor.

Escribir las condiciones de primer orden del problema

max Y " f'logc,
s.t. ¢ +k,, —(1-0)k =d(ak’+a,)"
¢, =20,k =0
ko = lzo

Reducir estas condiciones a dos ecuaciones en diferencias en k, y c,, y a una condicion
de transversalidad.

Para contestar esta pregunta, hay que mostrar que las condiciones de equilibrio del
modelo con dos sectores son equivalentes a las condiciones de maximizacion del modelo
con un sector. Lo clave es mostrar que en el equilibrio del modelo con dos sectores



El resto es algebra.

c) Suponga ahora que existe un mundo compuesto por m paises diferentes, todos
con las mismas preferencias y tecnologias, pero diferentes dotaciones iniciales de

capital por trabajador, Ko. Los paises también poseen diferentes tamafios de

poblacion, L'. Suponga que no existen préstamos internacionales y por tanto no
existen flujos internacionales de capital. Defina un equilibrio para la economia

mundial. Pruebe que en equilibrio las variables ¢, =" E‘bd/ZL L,
k, = zrj":l Lk/] /ZL L', p,, 1,y w, verifican las condiciones de equilibrio de la
parte a) donde k, = > L'k; /ZHLJ .

El problema del consumidor representativo en pais i es

0 i i 1/b
maxy " B'logd (a,(c})’ +a,(c;)")
S.a. pltclit + pZtC;t + qti kti+1 = Wti +[Qti 1-0)+ rti]kti

i
Cit

>0, k' >0
ks =K, .

Lo clave es mostrar que en el equilibrio

i
=

Gp = Qs W =W,
en todos los paises. El resto es algebra.

d) Considere el casodonde o =1. Sea z,=prc,/k, y z,=c_ /k, t=12,...
Transforme las dos ecuaciones en diferencias de parte b) en dos ecuaciones en
diferenciasen k, y z,. Pruebe que

H—KZELUM—qug{@:@)
k’[ thl k’[ -1 ZO kO

Esto esta en las notas.



e) Considere otravez 6 =1. Sea s, =c,/y, donde y, = p,k, + p, ¢ =d(ak’ +a,’)"".
Transforme las dos ecuaciones en diferencias de la parte b) en dos ecuaciones en
diferenciasen k, y s,. Pruebe que

Y-, :i(yil—ytl}i[yé—yo]
Y St Yia S Yo

donde ytl = pltyit + p2t yl2t = rtkti +Wt *
Esto esta en las notas.

f) Suponga que =1, que ¢, =dcicy? y que k., =dxix;:. (Este es, por supuesto, el
caso limite cuando b=0.) Encuentre las nuevas soluciones analiticas a los
apartados b, c, d, y e.

Resolver el problema

max Y " f'logc,

sa.c +k , =dk™
c, 20,k =0
ko = IZo

para obtener k., =a gdk* y c, = (1—a,/)dk*. El resto es &lgebra (pero es algebra
interesante).



